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PR (Premise) R (Re-iteration) AS (Assumption)

n. ϕ PR m. ϕ

n. ϕ R m

n. ϕ AS

∧I ∧E (left) ∧E (right)

k. ϕ
l. ψ

n. (ϕ ∧ ψ) ∧I k, l

m. (ϕ ∧ ψ)

n. ϕ ∧E m

m. (ϕ ∧ ψ)

n. ψ ∧E m

∨I (left) ∨I (right) ∨E
m. ϕ

n. (ϕ ∨ ψ) ∨I m

m. ψ

n. (ϕ ∨ ψ) ∨I m

i. (ϕ ∨ ψ)
j. ϕ AS
k. θ

l. ψ AS
m. θ

n. θ ∨E i, j–k, l–m

→I →E

k. ϕ AS

l. ψ

n. (ϕ→ ψ) →I k–l

k. (ϕ→ ψ)
l. ϕ

n. ψ →E k, l

↔I ↔E (forward) ↔E (reverse)

k. (ϕ→ ψ)
l. (ψ → ϕ)

n. (ϕ↔ ψ) ↔I k, l

m. (ϕ↔ ψ)

n. (ϕ→ ψ) ↔E m

m. (ϕ↔ ψ)

n. (ψ → ϕ) ↔E m

¬I ¬E Reductio Ad Absurdum

k. ϕ AS

l. ⊥

n. ¬ϕ ¬I k–l

k. ϕ
l. ¬ϕ

n. ⊥ ¬E k, l

k. ¬ϕ AS

l. ⊥

n. ϕ RAA k–l

⊥E

m. ⊥
n. ϕ ⊥E m


